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∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  3 

ΘΕΩΡΙΑ  

1
ο
  Θέµα  

α)  Να αναφέρετε πως συγκρίνουµε δύο οµώνυµα κλάσµατα και πως δύο ετερώνυµα .  

β)  Από δύο κλάσµατα µε τον ίδιο αριθµητή , ποιο είναι το µεγαλύτερο ;  

γ)  Πότε ένα κλάσµα µε όρους φυσικούς αριθµούς είναι µεγαλύτερο , είναι  

     µικρότερο, είναι ίσο  µε την µονάδα;  

 

2
ο
  Θέµα  

Να αναφέρετε τις τρείς δυνατές θέσεις µιας ευθείας και ενός κύκλου φτιάχνοντας τα 

σχετικά σχήµατα και αναφέροντας την συνθήκη που πρέπει να ισχύει για την κάθε 

θέση . 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ  

1
η
  Άσκηση  

Αν  x = 5 – (2–3) – (–5 + 8)   και  y = –1– [2 + ( 7–10)]  
α) Να υπολογίσετε τις τιµές των  x  και  y  

β) Να υπολογίσετε την τιµή της παράστασης  Α = –2 + ( x –3) + [–2 – ( y–1)]  

 

2
η
  Άσκηση  

Τρία αδέλφια µοιράστηκαν 30000€.  Ο µεγαλύτερος πήρε τα  
3

5
  των χρηµάτων και ο 

δεύτερος  πήρε 2000€ περισσότερα από τον τρίτο.  Να βρείτε : 

α)  Πόσα χρήµατα πήρε ο κάθε αδελφός. 

β)  Ποιο ποσοστό του συνόλου των χρηµάτων πήρε ο κάθε αδελφός   

 

3
η
  Άσκηση  

Στο διπλανό σχήµα οι ευθείες ε1 και ε2 είναι  

παράλληλες καθώς επίσης και οι ευθείες ε3  

και  ε4  

Να υπολογίσετε τις γωνίες  ɵα  , βɵ , γɵ , δɵ , ɵx  , ɵy  

και �ω   δικαιολογώντας την απάντησή σας.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

(ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ – ΛΥΣΕΙΣ) 

1
ο
  Θέµα  (απάντηση) 

α)  
Στα οµώνυµα συγκρίνουµε τους αριθµητές.  µεγαλύτερο είναι αυτό που έχει τον 

µεγαλύτερο αριθµητή.  

Τα ετερώνυµα  τα µετατρέπουµε σε οµώνυµα.  

β)  
Είναι αυτό που έχει τον µικρότερο παρονοµαστή.  

γ)  
Μεγαλύτερο από την µονάδα είναι όταν ο αριθµητής είναι µεγαλύτερος από τον 

παρονοµαστή.  

Μικρότερο από την µονάδα είναι όταν ο αριθµητής είναι µικρότερος από τον 

παρονοµαστή. 

Ίσο µε την µονάδα είναι όταν οι όροι του είναι ίσοι  

 

2
ο
  Θέµα  (απάντηση) 

Μια ευθεία και ένας κύκλος µπορεί να µην έχουν  

κανένα κοινό σηµείο. Τότε η ευθεία λέγεται  

εξωτερική του κύκλου και αυτό συµβαίνει όταν η  

απόσταση ΟΑ του κέντρου Ο του κύκλου από την  

ευθεία  ε είναι µεγαλύτερη από την ακτίνα του  

κύκλου  (ΟΑ > ρ)  

Μια ευθεία και ένας κύκλος µπορεί να έχουν  

ένα κοινό σηµείο. Τότε η ευθεία λέγεται  

εφαπτοµένη του κύκλου και αυτό συµβαίνει  

όταν η απόσταση ΟΑ του κέντρου Ο του  

κύκλου από την ευθεία  ε είναι ίση µε την  

ακτίνα του κύκλου  (ΟΑ =  ρ)  

Μια ευθεία και ένας κύκλος µπορεί να έχουν  

δύο κοινά σηµεία. Τότε η ευθεία λέγεται  

τέµνουσα του κύκλου και αυτό συµβαίνει όταν  

η απόσταση ΟΑ του κέντρου Ο του κύκλου από  

την ευθεία  ε είναι µικρότερη από την ακτίνα του  

κύκλου  (ΟΑ <  ρ)  

 

1
η
  Άσκηση  (προτεινόµενη λύση) 

α)  
x  = 5 – (2–3) – (–5 + 8) = 5 – (–1) – (+ 3)  =  5 + 1 – 3 = 3  

y  = –1– [2 + ( 7–10)] = –1– [2 + ( –3)] =  –1– (2 – 3) =  –1– ( –1) = –1+ 1 = 0  

β)   

Για  x = 3  και  y = 0  έχουµε     Α = –2 + ( 3 –3) + [–2 – ( 0 –1)] =  

                                                       = –2 + 0 + [–2 – (–1)] =  

                                                       = –2 + (–2 + 1) =  

                                                       = –2 + (–1)  = –2 –1= – 3   
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2
η
  Άσκηση  (προτεινόµενη λύση) 

α)  

Ο πρώτος αδελφός πήρε  
3

5
·30000 = 18000€  

Αφαιρώντας  τις 2000 € που πήρε ο δεύτερος περισσότερα από τον τρίτο  από το 

υπόλοιπο των 12000 € µένουν 10000 € που µοιράστηκαν εξίσου οι δύο αδελφοί. 

Εποµένως ο δεύτερος πήρε  5000 + 2000 = 7000 €  και ο τρίτος 5000 € 

β)  

Ο πρώτος αδελφός πήρε τα  
3

5
= 0,6 = 

60

100
 = 60 %   των χρηµάτων  

Ο δεύτερος πήρε τα  
7000

3000
 ≈ 0, 233 = 

23,3

100
 = 23,3%   

Και ο τρίτος το υπόλοιπο  100 – (60 + 23,3) = 16,7 %   

 

3
η
  Άσκηση  (προτεινόµενη λύση) 

βɵ = 112
ο
 ως κατακορυφήν της γωνίας των 112

ο
. 

γɵ  = 180
ο
 – 112

ο
 = 68

ο
  ως παραπληρωµατική  

της γωνίας των 112
ο
.  

ɵα  = γɵ    ως εντός εναλλάξ,  άρα  ɵα = 68
ο
. 

δɵ  = ɵα    ως κατακορυφήν,  άρα  δɵ = 68
ο
 

ɵx  = δɵ    ως εντός εκτός και επί τα αυτά,  άρα ɵx  = 68
ο
  

ɵy  παραπληρωµατική της γɵ  ως εντός και επί τα αυτά. 

Άρα   ɵy= 180
ο
 – 68

ο
 = 112

ο
   

Τέλος  �ω = ɵy= 112
ο
   ως κατακορυφήν   
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